Correction 1

1. a. Lasuite (2;5;8; 11; 14; ...

) est la suite de
premier terme 2 et dont un terme est obtenue en fonc-
tion des précédents grace a la formule :

Up+1 = Unp +3
C’est & dire qu’un terme est obtenu en ajoutant 3 au
terme précédent.d

La suite (’Un)n en définie par la relation de récurrence :
Vo =2 ; Upgl = 3Up
a ses premiers termes valant :
(2;6; 18;54; 162; ...)
C’est & dire qu'un terme est obtenu en multipliant le
terme précédent par 3.
La suite (6 ; —6; 6; —6; 6 ;
les premiers termes de la suites (w,) N
relation de récurrence :
wo =6 ; (=1)-wn
C’est & dire qu’un terme est obtenue en prenant l’op-
posé du terme précédent.

—6; ... ) représente
définie par la

Wn41 =

Les premiers termes de la suite (a,) <y définie par la

relation de récurrence :

ap=1 3 apy1=2a,+1
sont :
(1;3;7;15;31; ...)

C’est a dire qu’un terme est obtenu en multipliant le
terme précédent par 2 puis en ajoutant 1.

2. a. Considérons la suite (un)n N définie par la formule
explicite :
Up = 2N
Cette suite a ses permiers termes valant :
(0;2;4;6;8;...)
b. La suite (w”))neN définie par :
Up =5n+1
a ses premiers termes égaux a :
(1;6;11;16;21; ...)
c. Lasuite (1;2;4; 8; 16; 32; ... ) est définie
explicitement par la formule :
Wy, = 2"
d. La formule explicite :
Ap = V27
définie la suite (an)n e dont les premlers termes sont :
(1:v2;2; V8:4 2)
3 4 5
e. La suite (2 903071 ...) sont les premiers termes
de la suite (b”)n en définie par la formule explicite :
n+2
" n+1
Correction 2

a. Voici les cing premiers termes de la suite (un) :

Uy =

U =ug+2=5+2=7

U =u1 +2=7+2=9

uz=us+2=9+2=11
us=uz+2=114+2=13

b. Voici les cinq premiers termes de la suite (vn) :

U0:3
v =219 =2%X3=06

Vg = 2'U1 =2x6 =12
vy = 2v = 2x12 = 24
vy = 203 = 2x24 =48

Voici les cing premiers termes de la suite (wn) :

wo = 2

wy = —wy = —2

wy = —w; = —(—=2)=2
w3z = —wy = —2

wy = —w3z =—(—=2)=2

Voici les cing premiers termes de la suite (zn) :

To =4

T =229 —2=2x4—-2=6
To =211 —2=2x6—-2=10
T3 =229 —2=2x10—2=18
Ty =223 —2=2x18—-2=234

Voici les cinq premiers termes de la suite (yn) :

yo =1
y1=1
Yo=Y +ty1=1+1=2
3=t +y2=14+2=3
Yys=Y2+ys=2+3=5

Correction 3

a.

0+1 1

Ug = —— = =

0+2 2
1412
T2 T3
241 3
=507
341 4
Uy = ——— = —
7312 5
441 5
U4:7:7
1+2 6

.UOZ?)

U =2uy—2=2x3-2=6—-2=4
Up =2Uu —2=2x4-2=8-2=6
U =2uUy —2=2x6-2=12-2=10
Uy =2u3 —2=2x10—2=20—-2=18
® u():\/m:\ﬁ
w=VZFIr1=V3
—VEr 2T 1=7
—VFEA3+1= VD3
VB Tdri=y2
® yuy=1
Uy =2uy—2=2x1-2=0
Ug =2up —2=2x0—-2=-2
uz = 2-us —2=2%x(-2)—2=-6
ug =2uz —2=2x(-6)-2=-14

.uO_O 2 —22—2
0+1 1
1-2 1
M_IIT 2
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® =— =0
2= 9
o, _3-2 1
YB=371 71
.. _4-2 2
“ETE1 T3
f. .U0:2
.ulzuo_ngzo
w1 241
w—2 0-2
® = :7:_2
Y2l 01
Uy —2 —2-9 4
.U/S: = = —_—=
wt+1 241 —1
us—2 4-2 2
.U4: —_ —- = =

uz+1 4+1 5

Correction 4

1. La suite (un) étant une suite arithmétique de raison 5,
on en déduit la relation de récurrence suivante :
Upt1 = Up + 5

On en déduit la valeur suivante des cinq premiers termes
de cette suite :

® uy=3

® Uy =u+5=3+5=8

® uo=u1+5=8+5=13

® uz3=us+5H=13+5=18

® uy=u3+5=18+5=23
2. Voici les six premiers termes de la suite (vn) :
vo =6
M=v9—2=6—2=4
V=11 —2=4—2=2
v3=1v2—2=2-2=0
vy =v3—2=0—2=-2

U5:U4—2=—2—2:—4

Correction 5

1. Une suite géométrique de raison 3 vérifie la relation de
récurrence suivante :
Upt1 = 3 Up
Voici les cinq premiers termes de la suite (un) :
® yyg=2
® y; =3Xxug=3x2=6
® uy =3xu; =3Ix6 =18
® y3 =3Xus =3x18 =54
® uy = 3xuz =3x54 =162

2. Voici les six premiers termes de la suite (vn) :

® UOZ—Q

'Y Ul:}-vozlx(—Z):—l
2 2

R S SR
2 2 2

S S S
2 2 2 4

o o= Loy = (1) = 2
2 2 4 8

Correction 6

1. Pour montrer que la suite (un) est arithmétique, il suffit
montrer que la différence de deux termes consécutifs est
constante ; étudions la différence suivante :

Uns1 — un = [3(n+ 1) +2] — [3n + 2]
=3mn+3+2-3n+2=3
On vient d’établir que la suite (vn) est une suite arith-

métique de raison 3.

2. Pour montrer que la suite (vn) est une suite géométrique,
il suffit de montrer que le quotient de deux termes consé-

cutifs est constant :
Upp1  2x3ntl o gntl

Un, 2x3n 3n

La suite (vn) est géométrique de raison 3.

— 3(n+1)—n — 31 =3

Correction 7
1. La différence de deux termes consécutifs de la suite
(u”)nGN donne :
Unp1 — Un = (732~(n +1)+ 102) - (732% + 102)

= —32:n — 324 102 4 32-n — 102

=-32
Puisque, on a @ upy1—u, <0 pour tout n€N
La différences de deux termes quelconques de la suite est
négatif. On en déduit que la suite (un) est décroissante
sur N.

2. La différence de deux termes consécutifs de la suite
(v")nEN* donne :

Upnt1 — Up =/2(n+1)—1—+2n—1
<\/2(n+1)—1—\/2n—1) (./2(n+1)—1+\/2n—1)
2(n+1)—14++/2n—1

2(n+1)-1]—(2n-1)  2(n+1)—1-2n+1

V2t D) —14+y/2n—1  \/2(nt1)—14v/2n+1

B 2

N V2n+1)—1++v2n+1 g

La suite (Un) est une suite croissante sur N puisque la
différence de deux termes consécutifs est toujours positif.

0

3. Etudions la différence w4 1—w, :

25 25
25 25 25 25
=2n+2— -n+ —=24+— -
n+1 n n n+1
25(n+1)_ 25m 25(n+1) — 25n
nn+1) nm+1) n(n+1)
25
=24 — 0
+n(n+l)>

La différence de deux termes de la suite (wn) étant po-
sitif sur N, on en déduit la croissance de cette suite.

Correction 8
1. Voici comment saisir la fonction associée a la suite sur la
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On en déduit que la suite est croissante sur R.
cette construction, on peut mettre en avant la construction

Pour obtenir une relation de récurrence entre les étapes de
suivante :

Correction 9
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